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Ptiklad 1 Upravte vyjraz
G+2-DE+24+1)

4 4
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Reseni: Defini¢ni obor bude z,y € R — {0} a zdroven = # +y. Pfi tpravach budeme vyuzivat
binomickych vzorct- v ¢itateli se jednd o soutin (a—b)(a+b) pokud si oznatime a = 7 + 4b=
1, a zéroven Clen, kterym délime ve jmenovateli pfejde na soucin v Citateli, tedy

E+L-DE+L+Y)  (G+DP-D@E )
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nyni miZzeme dat rozdily zlomka v Citateli i ve jmenovateli na spolecny zlomek a v ¢itateli
umocnit dvojclen
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a rozdil v Citateli ddme opét na spolecny jmenovatel

4 2,2, .42 9
(B2 2y

= x6-—y6 =
I2y2

a ted za pfedpokladu, Ze = # 0,y # 0 mtZeme kratit clenem 2%y

(@ 2y oy (a? — )

26 — o6
a s vyuzitim rozkladu 28 — 8 = (22)3 — ()3 = (2% — o) (z* + 222 + o).
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Priklad 2 Vyteste nerovnici s absolutni hodnotou
| 3x — 6 |< x+ 2.

Reseni: Nejdfive uréime nulové body, v nasem piipadé 3z — 6 = 0 = = = 2 a tedy budeme
nerovnici fesit samostatné na dvou intervalech

(_007 Q]a (27 OO)
V prvnim intervalu odstranénim absolutni hodnoty dostaneme
—3r+6<x+2
4 <A4x
x> 1,

takZe feSenim jsou vsechny x € (1,2].

Na druhém intervalu pak dostaneme po odstranéni absolutni hodnoty
3r—6<z+2

20 < 8

T < 4,

takZe FeSenim jsou vSechny z € (2,4).

Resenim nerovnice jsou viechna realna &isla z € (1,4).

Ptiklad 3 Strany pravoiihlého trojithelniku tvofi aritmetickou posloupnost, delsi odvésna je 24. Vypoctéte
obvod trojithelniku.



ReSeni: Vime, Ze del$i odvésna, oznaéme ji @ = 24 a strany tvofi aritmetickou posloupnost,
tedy mensi odvésna bude b = 24 —d a pfepona (nejdelsi strana) bude ¢ = 24+d. V pravothlém
trojuhleniku plati Pythagorova véta, tj.

a>4+ b=
coZ po dosazeni dava
24 4 (24 — d)* = (24 + d)*

Upravujeme
247 4 247 — 48d + d* = 24° 4+ 48d + d*

tedy 24> = 96d = d = 6. Strany budou b = 18 ac = 30 apak obvod O = a + b+ ¢ =
24 +18+30 = 72.

Priklad 4 Reste exponencidlni rovnici

256

— 2—
Sers = 02577,

Reseni: V rovnici upravime vechny zéklady na stejny zaklad 2 uzitim 256 = 2% a 0.25 = 272,

Dostaneme g
2 _9\2—x
e =)

Tedy
28—1’—3 — 2—4+2$

Z rovnosti zdkladi plyne rovnost exponentd, tudiz 5 — x = 2 — 4 = 2 = 3. Re$enfm rovnice
jex = 3.

Piiklad 5 Reste goniometrickou rovnici
.92 2 . o
sin“x — cos” x +sinxz = 0.

Reseni: Nejdiive upravime rovnici tak, aby se v ni vyskytovala pouze jedna goniometrcika
funkce, nap¥. pouzitim sin? z + cos? z = 1. Obdrzime rovnici

sin?z +sin?z — 1 +sinz = 0,
po upravé
2sin’z +sinz — 1 = 0.

Nyni pouZijeme substituci sin z = ¢ a vyfe§ime kvadratickou rovnici 2¢2+¢—1 = 0. Jeji kofeny
jsout; = —laty = 3. Dopocteme sinz tedy

sinw:—1:>x:3§+2k7r,k62

sinx = —
2

Vedenam:%+2k7r,keZnebox:%’r—i-le,keZ.

Ptiklad 6 Pro jaky parametr a md soustava rovnic pravé jedno feseni?
20 —y =28
ar +y = 10.

Resgeni: Soustava dvou linedrnich algebraickych rovnic mtze mit bud préveé jedno feeni,
nebo zadné feSeni, nebo nekone¢né mnoho feseni. K feSeni 1ze vyuZit néktrou z metod (s¢itaci,
dosazovaci, srovnévaci) nebo také maticového poctu. Napiiklad medotou scitaci- obé rovnice
seCteme, dostaneme (2+ a)z = 18 a aby existovalo praveé jedno feSeni, musi byt ¢len 2+a # 0
tedy a # —2.

P¥iklad 7 Napiste rovnici primky, prochdzejici bodem A = [5, 3] a kolmé k primce urcené body C =
4,7], D = [-4,-5].



ReSeni: Na urceni parametrické rovnice piimky potfebujeme znat bod a smérovy vektor,
pro obecnou rovnici pak bod a normélovy vektor. JelikoZ je hledana pfimka kolma k pfimce
ur¢ené body C' = [4,7], D = [—4, —5], pak smérovy vektor CD =D —C = (-8,-12) bude
norméalovym vektorem hledané pfimky. Jeji obecnda rovnice bude az + by + ¢ = 0 kde (a, b) je
normdlovy vektor, tj. =8z — 12y 4+ ¢ = 0. Hodnotu ¢ dopoc¢teme dosazenim soufadnic bodu
A =[5, 3], kterym tato pfimka prochazi:

—8:5-12-3+c=0=c=T76.
Rovnice pfimky bude —8z — 12y 4 76 = 0, resp. po tpraveé 2z + 3y — 19 = 0.

Piiklad 8 Urcete definicni obor funkce y =
specidlni tvar a pokud ano, pro¢?

i—i, a urcete funkci k ni inverzni. Md inverzni funkce

Reseni: Defini¢ni obor jsou vSechna realnd ¢isla kromé = = —1, protoZe ve jmenovateli nesmi
byt nula. Inverzni funkci dostaneme jako x = ;—z, coZ po upravé bude y = }jr—i, tedy inverzni
funkce je stejnd jako byla funkce ptivodni. Je tomu tak proto, Ze funkce f(z) byla soumérna

podle osy prvniho a tfetiho kvadrantu.



